Inégalités

» Exercice n°1

1. siléxé;alors—3<—2x<—2donc—2<—2x+1§1

1 3 5
2. si—4<m<—§ alors—12<3x<—§ donc—13<3x—1<—§

3.si —2<z<V2alors —vV2< —2<2donc2—vV2<2—z<4

4. si —b<or<2alors 2<—a2<5domc2<4—-—z2<9
1 1 5
5.si§<x 33ulor31<3[;2 9donc —— < x2-4<5
3 1 1 2 2 2 4
6.si§<x<7alors7<;\§donc§<5<§
1 1
7.si—6<12x<2alors—§§z§6
8 si—4<3xr—1<8alors —3<3r<9donc —-1<x<3
3 5 5 1 1 5
9.si—§<1—2x<1alors—§<—2x<idonc—§<x<1
10. si —10 < 7—x <1 alors —17 < — —6 donc 6 <x <17
11'1<1<31 4< <2
.s12\x\4aors3\x\
. 3 1 1
12. si3 < —<12alors1 < — <4donc - <z<1
x x 4

» Exercice n°2

1 3
On considére deux réels x et y tels que 1 <z < 3 et §<y<§
3 9 1 9 27 3
1'7\ <777< <772< 2 < 7_7<_ <_7
3 T+y 535 ST g T+2y <6 5 3zy
2 3< < 1' 1< <5
CTeSTYS Ty Ty TS o
2 1 2 x
3. o< -<2; - <-<6
3y 3y

» Exercice n°3

l.1<—2<2; 3<—2y<12; —12 <2y < 3.
21<1<1'1<—x<2. 2<x< 1
"6 'y 376 y 37 3 Ty 6
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» Exercice n°4
l<—z<4et2<—-y<3donc2<zay<l12

1 1 1 1
1<—x<4et—<—<—donc—<£<2
3 -y 2 3

» Exercice n°5

4<2?2<25,V2<Vx < \/Eé % 11 <322 -1<74

f§<§ 0,vV2-25<oz—a?<vVb6—4.

» Exercice n°6

a) [3; 4] b) J4; 7[ ) ]-2; 5]
d) —i;;[ e) ]V2; V3] f) ]-00; 2]
9 |- o] h) J—oc; VA

» Exercice n°7
Cela revient a déterminer l'intersection des deux intervalles, ce qui donne
[0,68 ; 0,69].

» Exercice n°8
En s’aidant de schémas comme dans le cours :

a) [2; 4] b) ]4; 6] ¢) {4} (il n’y a que le nombre 4)
d) @ (intersection vide) e) [3; 5] };, [
g) }—Z ; 1{ h) @ (intersection vide) 1) [3; 10]
3) 125 +oof k) |=7; 14] 1) ]7; 12]

» Exercice n°9

L [(va+vB) —vate] x [(Va+ve) +vaTh] = (Va+vb) - (Vath)’
=@ +2xVax Vb+Vh —(a+b) =a+2xvaxVb+b—a—b=2xax Vb

Le résultat est positif car on a un produit de racines et il ne peut pas étre nul car a > 0 et
b>0.

2 [(Va+vB)+vas8] > 0 et [(Va+vh)-vatd| x

aussi d’apreés la question précédente.

On en déduit que <\/E+\/l;> —Va+0b>0 et donc que a+vb > a+b.

[(va+vo) +va+s] > o
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