Trigonométrie

» Exercice n°1
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» Exercice n°2
137 13w U
1. incipale de — : — — 27 = —
mesure principale de 5 5 T 5
37 37
2. mesure principale de —?ﬁ : —?ﬂ + 127 = ——
19 19 5
3. mesure principale de 2L 2T 4 = o7
6 6 6
21 21 5
4. mesure principale de S i) + 21 = o7
8 8 8
5. mesure principale de —207 : 0
6. mesure principale de 117 : 7
» Exercice n°3
2
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1. (COS’I})z + (Sjn;p)Q =1 <\5[> + (sinx)2 =1 — + (SIH.T) =1
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Sur [0; 5}, le sinus doit étre positif. On a donc sinz =

2. (cosz)’+ (sinz)’ =1 (V3 - 2)2—1—(511195)2 =1 3-4y3+4+ (sinz)’

& (sinz)? _4\f 6 < sine = V4v3 — 6 ou —\/7_

Sur {fw; ——1, le sinus doit étre négatif. On a donc sinz =

2
3. (COS:L’)2 + (sinx)2 =ls (cosm)2 + <i) =le (cosm)2 + % -1
& (cosz)® = T & cosT = —— ou —ﬁ
=1 T= 1

7
Sur [0; g}, le cosinus doit étre positif. On a donc cosz = %
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Sur [75; O}, le cosinus doit étre positif. On a donc cosx =

2
4
(cos:r)2 + (sina:)2 =1 (cosx)2 + ( ) =1ls (Cos;p)Q 4 s = 1

& (cosz)’

5~

Exercice n°4
A(z) = cos (g —i—x) + cos (2 — ) + 2sin (7 — x) + cos (7 + x)
= —sinx +cosx + 2sinx —cosx =sinz

. B(z) = cos (m — ) + cos (z—x) — sin (Z—x)

2

= —cosx +sinx —cosx =sinx — 2cosx

2

. C(z) =sin (7 + ) +sin (37 — ) + sin (v — 77) — sin (97 — z)

= —sinz +sinx —sinx —sinxz = —2sinx

. D(z) = cos <52“ z) + cos (r — ) + sin (57 — )

=ginx —cosx + sinx = 2sinx — cosx

Exercice n°5

7 7
. Mesure principale de . g —2r = g
7 1
Donc cos (;) = cos (g) =3
13 13 3
. Mesure principale de —TW : —Tﬂ +4r = Zﬂ
. 137 . (37 V2
Doncsin| ——— | =sin| — | = —
4 4 2
3lr 31w 57
. M 1 —— —br=——
esure principale de 5 5 T 5

Donc cos 31—7T = cos —5—71- ——ﬁ
6 ) 6 ) 2

Mesure principale de —157 : 7
Donc sin (—157) = sin7 =0

. Mesure principale de 107 : 0

Donc cos (107) = cos0 =1

iy
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2 5 TAT= 3

7
Donc sin (—;) = sin (g) =1
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» Exercice n°6

1.
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cos:r:—i(:)x: 3—7T+2k770ux:—3—7r+2k7r.
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S = {77 + 2%k — 20 —l—2k7r} (k € Z)
4 4
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. COST = 5 Impossible un cosinus est toujours compris entre —1 et 1.
S=0
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S—{§+2kw;;+2kw} (k € Z)

.sinle(:)x:g-l-mwr

s:{gmkﬂ} (k € Z)
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s 5T
== — 2 = —
S 12—|—kﬂ'ou T 12—|—k71'

T 5T
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S {12+ g T 71'}( €Z)
En posant X = sinz, I’équation devient —2X2 + X +1=0:
—-1- -1 1
Acg.x, = LVO “LHV9

o (—a) VX T oy Ty

1
-2 (sina:)2 +sinz + 1 = 0 équivaut donc & sinz =1 ou sinx = 5

sinz = 1 équivaut & x = g + 2k7
1 5
sinz = —3 équivaut & ¢ = —% 4+ 2kmou x = —% + 2km.

5
Finalement, on a S = {721' + 2k —% + 2km; —% + 2k:7r} (kez)
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» Exercice n°7

1.

Dans |—m;7] , cosz = —5 < =< oux = —=.

S

2. _ 27

3 3

. Dans [0;7] , cosz > —1 <z € [0; Z .

5= [0:%]
Dans | ri]ssine = 3§ 0= § ona = 5.
25 %)

Dans [0;7]; sinz > Y3 &z € [5; 28]
S=[5%]

» Exercice n°8
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» Exercice n°9

1.

2)
b)

OnaM<cosa>

sin o

L’équation réduite de la droite (OM) est de la forme y = mx (droite passant
. différence des ordonnées  sina
par Vorigine) avec m = —— - = .
différence des abscisses cos a

L’équation réduite de (OM) est donc y = sma
c

0S (v
Siz=1lonay= SII;Z.L’ordonnée du point P est donc
sin0 0
tano:cosOZIZO
o Sn(g) 5 1
t T\ — — 2 _ =
) (3 T E
sin () _ %
tan (§) = ===1
R Ty
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) an (5) = ) -

» Exercice n°10

1. NON. Contre exemple : si A est entre B et C, la mesure principale de

(B,@) est alors égale a .

2. « Si la mesure principale de (ﬁ,@) est égale a 0 alors A, B et C sont

alignés. »

3. OUI car 1@ et ﬁ sont alors colinéaires.
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