Complément de géométrie analytique

» Exercice n°1
Li-U=-2x6+3x(-4)=-24
2. i T=v2xVZ+(V3+2) (2—vB) =2+22— (v3)' =3
3.@-T=ala—2)+2x3a=a’+4a
» Exercice n°2
L4 7=-3x5+10x2=-154+15=0, donc 4L¥
= (V2-1) (VZ+1) + (V3+2) (vV3-2) = (vV2) - 1+ (v3)" - 22

N
s

2—14+3—4=0, donc ulv

» Exercice n°3

1.l d-1=032—m)+5(-1+m)=0
S 6-3m—5+5m=0s2m+1=0cm=—%
2. il i -T=0mm—-3)+m-8=0m?>—2m—-8=0

—(=2) — — (=2 Vi
2x1 2x1
Il faut m = —2 ou m = 4.

» Exercice n°4

ﬁ(g)ﬁ( _34):6><(—4)+8><3:—24+24:O.

On a bien BLJ@

AB =62 +82=100=10et AC = /(—4)2+32=+25=5
AB x AC'_10x5 _ .

2 2
» Exercice n°5
i et U sont deux vecteurs tels que : ||d|| =2, ||¥]| =3 et @ - T = 1.
Loa? = ||al* = 4; 9 = ||v]* = 9.
2. (20479) - (@—0) =202 —20- 74+ 07— =8—-2+1-9=-2
(T4 20)° = @+ 47 - T+ 40% =4+ 4+ 36 = 44
(=304 0)° =972 — 6@ - T+ 72 =36—6+9 =239

aire =

» Exercice n°6

L3
.U\/g .
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3.0 T=-3x(-2)+V3x(-2V3)=6—-6=0.
t

" sont perpendiculaires.

4.ﬁ<‘/§>etﬁ'<_2\/§>
3 2

» Exercice n°7

Un vecteur directeur de d est @ ( i’ )

M(z)ed’@m<x5)-E(3)20@3(x—5)+1x(y+2):0

y+2 1
& 3z +y — 13 =0. Une équation de d’ est 3z +y — 13 =10
» Exercice n°8
1.
a) M<ay:>ed1<:>m ;;g c*_é(i)o
S2r-2)+4y+3)=0<2x+4y+8=0.
Une équation de dy est 2z + 4y + 8 = 0.

T = x — [ 4
(2 )eaemi( ) ai( 1)
Sdr+2y+1) =04 +2y+2=0.
Une équation de dy est 4z + 2y +2 = 0.
c) Les coordonnées de H vérifient le systéme :

L, {2$+4y:—8 Ly — 2L, {—6;5:—4 I':%

0

= <~
Lo 4o +2y = -2 2L, — Lo 6y = —14 yz—%
2
OnaH 37
3
2.
. 240
127
2 1
I
a) On a 31 , donc (_2)
Yyr =

2

w(yYemeni (22 )a( 7)o
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& 2z-1)+2y+2)=0& 2242y +6=0.
Une équation de Aj est 2z 4 2y + 6 = 0.
2—-2

Ty = —"
_30_5 7doncJ( _04>

Yyj = B)

x — T —4
M A M A =
(3)eoeemi(,2y)2( )0
& —dr—2(y+4)=0& -4 —2y—8=0.
Une équation de As est —4x — 2y — 8 = 0.

b) On a

¢) Les coordonnées de 2 vérifient le systéme :

Ly —2r+2y=-6 Ly + Lo —6z =2 - T=—3
Ly | —4z—-2y=38 2L1 — Ly | 6y=—20 y =10
_1
3
On a 1
3

» Exercice n°9
2 +ym +2=0
1. On doit i 3 —
n doit avoir m Ty + i 1 —0
yg +1 2

(u étant un vecteur directeur de d)
Cela donne le systéme :

20 +yg +2=0 N L4 2vg +yg = —2
—(zg+3)+2@yg+1)=0 Lo —xy +2yg =1

2L, — L Sxyg = —5 _
! 2 i . On a donc H 1
Ly + 2L, Syg =0 0

2. AH = \/(zg —24)? + (yg —ya)? = /(-1 +3)2+ (0 + 1)2
=224+ 12=1/5

» Exercice n°10

1. Une équation de C; est (z — zq)° + (y — ya)® = rayon?, ce qui donne :
(z+3)+(y—2)° =16

2. rayon? = IC? = (x¢ — 21)° + (yo —y1)* = 12 4 (=7)% = 50.
Une équation de Cy est (z — z7)° + (y — yr)* = rayon?, ce qui donne :
(z—1)°+(y—3)7=50
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3.

1 9 _
M $ €C3<:>m . ]\ﬁ . =0
Y 1—-y —1—y
& (-1-2)2—2) + (1= y)(-1-y) =0
s 24+z-20+22-1-y+y+y’ =022+’ —2-3=0
Une équation de C3 est 22 +y? — 2 — 3 = 0.

» Exercice n°11

1.

1 _
M( " Yerenr| “tL ) aB( 2 )=0
Y y—3 2
< -3z+1)+2y—-3)=0< -3z+2y—9=0
Une équation de la tangente T est —3x + 2y — 9 = 0.

. rayon? = AB? = (=3)? + 22 = 13.

Une équation de Cy est (z — 2.4)° + (y — y4)° = rayon?, ce qui donne :
(z—-2)7+(y-1)°"=13

» Exercice n°12

1.

On peut remplacer 22 — 4z par (v — 2)? — 4 et y*> — 4Y par (y — 2)? — 4.
L’é¢quation devient donc : (z —2)2 —4+ (y—2)2 —4+1=0

2
S (@-2)2+(@y—-22%= (V7).

Ce qui est de la forme (z — zq)”+ (y — yo)> = r2. On en déduit que Pensemble

cherché est le cercle de centre 2 < ; > et de rayon r = V7.

. On peut remplacer 2 — 6z par (v — 3)? — 9 et y? + 8y par (y +4)? — 16.

L’équation devient donc : (z —3)2 -9+ (y+4)> =16+ 16 =0
& (=32 +(y—(-4) =3
Ce qui est de la forme (z — zq)*+ (y — ya)® = r2. On en déduit que Pensemble

cherché est le cercle de centre 2 < 3 4 ) et de rayon r = 3.

» Exercice n°13
Cela revient a déterminer les couples (z,y) vérifiant le systéme (non linéaire) :

{

é{ 22+ 422 —dp+1—22+4x —24+1=0

24y  —20+2y+1=0 é{ 22+ (20 -1 -20+22x—-1)+1=0

2r—y—1=0 y=2zr—1

y=2x—1

522 —2x =0
=
y=2x—1

{x(5x—2)=0 {m=00u5x—2=0
= =

y:Q;p—l y:21'—].
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=0 =z
- _ 1
Yy y=—z
Comme on n’a pas procédé par équivalence, il faut vérifier si couples (z,y) trouvés
sont bien solutions des équations initiales :

2 12 0 _ 441 4 2.9
On a bien 0%+ (-1)*-0-2+1=0 et 25 725 5 5 Mya
0+1-1=0 i+l-1=0

» Exercice n°14
Dire que les deux droites sont perpendiculaires équivaut a dire que

/

1
12'(1 )-11" =0&elxl+mxm =0mxm' =-1.
m m

(© Pascal Brachet - www.xmlmath.net - Licence CC BY NC SA - Utilisation commerciale interdite

Exercices Complément de géométrie analytique - Spécialité 17¢ générale - 3


https://www.xm1math.net/
https://creativecommons.org/licenses/by-nc-sa/2.0/fr/legalcode

