Complément sur le produit scalaire 5. BO-Bl = BO-BH = —BO x BH = —2 x 2 = —4

6. BC-Cl=BC-CH=—-BCxCH = —4x6=—24

» Exercice n

En rouge figure le projeté orthogonal du vecteur correspondant sur la droite por-
tant l’autre vecteur.

» Exercice n°l En projetant E sur ( /@ @ 1@ . @ = AC x AC = AC?.
En projetant /ﬁ sur /@ ﬁ /@ . ﬁ = AB x AH = AB x CD car
0 T AH =CD.
On en déduit bien que AC? = AB x CD.
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» Exercice n°4

1. AB-AC —AB-AH — ABx AH —=2x1=2

D C
9. RS-RI=RS-RI=-RSxRI=—-3x2=—6
3. UV-UW = —UV xUW = -5 x 2 = —10 N H
» Exercice n°2 0
J
A
5
A M B

— —
1. NM et AH se rojettent orthogonalement sur (AB) en AM, donc on a :

AB.-NM=A4 %’ % - AM.
On en déduit que A N M =

2. NM et Iﬁl se proﬂen‘c orthog_ot)mlements_ur> (AD) en ﬁ, donc on a :
AD-NM = AD - NA et AD - HA = AD- NA.
On en déduit que ﬁ -NM = AD - HA.

3. AB. NM + AD . NM = AB - AH + AD - HA = AB - AH — AD - AH =
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1. BC-BA=BC-BO=BCXxBO=4x2=8

H
s B0 .70 B0 B0 — BOx BO = 4 4 16 (4B - 4D) - AH = (4B + DA) - AH = DB - AH = 0 car (DB) L (AH).
3. BC'- ﬁzB?-O@z—BCxOBz—4x2:—8 4. AC-NM = (4B + AD) - NM = AB - NM + 4D - NM =0,
4. BO-TA=BC-HO =BC x HO = 4 x 4= 16 On en déduit que (AC) et (NM) sont perpendiculaires.
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» Exercice n°5

2
1. @5 = ||| x ||5]]  cos (@,7) = 4 x 7 x gzmx/i
2 1 1
2. -7 = ||l x ||V ><cos(ﬁ,17):£ XV2x - =2
2 2 2
3 2
3. @-7=|d| x ||T]| x cos (u,0) =4 x 3 X (—\Qf) =32

» Exercice n°6
@-7 3 V3xV3 V3
@l < [|9]]  2v/3 2V/3 2 i

T
Les mesures principales possibles de (u,7) sont donc 5 et ~%

cos (u,0) =

» Exercice n°7

L uav V3 x (=3)+1x+3 —2v/3 V3

cos (4, V) — — = — __y2
]| x [|7] \/(\/3)2 +12 x \/(_3)2 + (V3)2 2 x 23 2
5 5
Les mesures principales possibles de (,7) sont donc % et —Fﬂ .

» Exercice n°8

onadB( ). 30 ( 7))

e Bim . ABAC _ 2x(-D40x(-) -2 V3
ABxAC 22102 x /(124 (-1)2 2xV?2 2

On peut en déduire qu'une mesure de l'angle géométrique BAC est ?jf.

» Exercice n°9

L3 (2 V(1)

9. Al - AJ=2x1+1x2=A4.
Af-AJ 4 4 4

AIXA] V21 xVi2+2 Voixvs 5

» Exercice n°10
BC? =82 +52—2x8x5xcos (F) =64+25—80 x § =49.

cosf =

» Exercice n°11

1. OnasinA = CTH, donc CH = bsin A .
ABxCH 1

5 = §bcsin A.

Dés lors, S =
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28

2. D’aprés la question précédente, 25 = besin A. On en déduit que sin A = b
c
; a a abc

et que —= = 55 = ——.

sin A %f 28

De méme, on montrerait que ——= = — et que = = —.
simB 28 sinC 28
c

. a
On a donc bien ——= = ——= = ——.
sinA  sinB sinC

b V3 1 P

a 1
3. On doit avoir ~—=—— & — = —— & sinB=—.
sinA sinB @ sin B 2

Onpeutendéduirequeﬁz%etézw—A—EZW—g—%:g
(le triangle est en fait rectangle en C)
~ AC 172
4. a) Dans ACB, C = 180° — 38° — 36° — 43° = 63° et — = — .
179 % sin 38° sin38°  sin63°
o AC = EXOST 1188,
sin 63°
~ AD 172
b) Dans ADB, D = 180° — 43° — 38° — 35° = 64° et — = — .
179 % sin73° sin73°  sin64°
= AD =~ XSRIT g3
sin 64°

¢) D’aprés Théoréme d’Al-Kashi dans le triangle AC'D,
CD? = AC?+ AD? —2 x AC x AD x cos 36° ~ 12425,7. On en déduit que
CD ~111,5

» Exercice n°12

Elle est suffisante mais pas nécessaire.

Il suffit en effet que U et U soient colinéaires et de sens contraire pour que
U - U <0 car dans ce cas le produit scalaire est égal a —||a@|| x ||7].

Par contre, on peut avoir U -V <0 sans que les vecteurs soient colinéaires et de
sens contraire : voir, par exemple, le deuxiéme cas de ’exercice 1.
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